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Cilji u€enja in razvoja

A figgvény fogalmanak pontos megértése és definidlasa. * A fliggd és fliggetlen
valtozdk, az értelmezési tartomdany és az értékkészlet azonositasa és
meghatarozasa adott figgvények esetén. « A fliggvények megadasi mddjainak
felismerése és értelmezése.

Koncepti

* Fliggvény: Az y mennyiség (figgd valtozd) az X mennyiség (fluggetlen valtozod)
fiuggvénye, ha X barmely szébajovd értékéhez y-nak egy vagy tobb
meghatarozott értéke tartozik. Jelen kurzuson egyvaltozés, valds fliggvényekkel
foglalkozunk.

Potrebna orodja

* Projektor és vetitdvaszon / interaktiv tabla ¢ Fehér tabla és markerek ¢ Tanari
laptop prezentacidhoz * Kinyomtatott feladatlapok és elméleti 6sszefoglalok
Szamoldgép (egyes feladatokhoz, ha a szamoldsi rész nem a f6 cél)

Gradiva, ki se izdajo pred poukom ali za projekt

» Barczy Barnabas: Differencialszamitas cimd kényvének kivonatai (kilondsen az
|. fejezet: "Flggvénytani alapfogalmak").

* A kulcsfogalmak és tulajdonsagok rovid 6sszefoglalasa.
» Feladatlap a forrasokban szerepl6 példakbdl és hasonlé tipusu feladatokbdl

Uvodni del u¢ne ure / Priprave na projekt


https://dmc.prompt.hu/hu/lesson-plans/451347938
https://dmc.prompt.hu/hu/lesson-plans/451347938

1. Koszontés, rahangolas (2 perc):
o Rovid kdszontés, a mai 6ra témajanak felvezetése.
2. Motivacio és a téma fontossaga (5 perc):

o Miért fontosak a figgvények a matematikaban, fizikaban, mérnoki
tudomanyokban? (Pl. mozgasok, gazdasagi folyamatok leirdsa).

o Hangsulyozzuk, hogy a differencialszamitas alapja a figgvények ismerete.
o Utalas a kozépiskolai el6ismeretekre mint alapra, amire épitink.
3. Ora céljainak attekintése (3 perc):

o Vazlatosan bemutatjuk a mai éra menetét, a fébb témakaoroket (definicid,
tulajdonsagok, tipusok).

Izvajanje ucne ure/projekta

Megvaldsitas részletes tervezése (70 perc):

. Figgvény definicidja és alapfogalmak (15 perc)

* 1. A fuggvény fogalma (5 perc):
o Fuggvény definicidja: y mint X fliggvénye, fliggé és fliggetlen valtozé.
o Ertelmezési tartomany és értékkészlet definicidja: Ertékek dsszessége.
o Példa: y=x2 egyszer(i példan szemléltetjik a valtozdékat, Et. és Ek.

» 2. A figgvény megadasi mddjai (5 perc):
o Ertéktablazat, grafikon, formula, utasitas (pl. P(x) primszamok szama).
o Kiemeljik a formulaval megadott fliggvények fontossagat.

* 3. Formulaval adott fliiggvények alakjai (5 perc):
o Explicit: y=f(x) (pl. y=x2+1).

o Implicit: F(x,y)=0 (pl. x?+y?=r? kor).



o Paraméteres: x=x(t), y=y(t) (pl. mozgas leirasa).

o Aktivitas (gyors ellenérzés): Mutatunk néhany figgvényt, kérdezzik, milyen
alaklak, és mi az értelmezési tartomanyuk néhdny egyszer( esetben (pl. y=vXx,
y=1/x).

Il. Figgvények specialis tulajdonsagai (25 perc)
* 1. Paros és paratlan fuggvények (5 perc):

o Definicidk és geometriai jelentés (szimmetria).

o Példak: y=x?, y=cosx (paros); y=x3, y=sinx (paratlan).
» 2. Periodikus fuggvények (5 perc):

o Definicié (f(x)=f(x+ka)) és a periédus fogalma.

o Példak: Szbégfliggvények (y=sinx, y=tgx).
» 3. Korlatos fiiggvények (5 perc):

o Alulrél, felllrdl és korlatos fliggvények definicidi.

o Példak: y=x? (alulrdl), y=-x2 (felllrdl), y=sinx (korlatos).
* 4. Monoton fiiggvények (10 perc):

o Monoton noévekedd, szigorian monoton névekedd, monoton cstkkend,
szigoriuan monoton csokkend definicidi.

o Példak: y=x3 (szigoran monoton ndvekedd), y=-x3 (szigordan monoton
csokkend).

o Aktivitas (csoportmunka): Adott grafikonokhoz vagy fluggvényformulakhoz
(pl. y=x2, y=|x|, y=tgx) allapitsak meg a tulajdonsagokat (paros/paratlan,
monotonitas intervallumai, korlatossag).

I1l. Inverz és O0sszetett fiiggvények (20 perc)
* 1. Inverz fiiggvénykapcsolat és inverz fliggvény (10 perc):
o Definicié: x=f"1(y).

o Ertelmezési tartomany és értékkészlet felcserélédése.



o Valtozok felcserélése (y=f"1(x)) és geometriai jelentés (szimmetria az y=x
egyenesre).

o Példa: y=x? -> x=%xVy (inverz kapcsolat) -> y=+Vx (inverz fliggvény).
o Aktivitas: Adott y=5Vx flggvényhez irjak fel az inverz fliggvényt.
« 2. Osszetett fliiggvények (10 perc):

o Definicié: A figgetlen véltozé egy masik fliggvény fliggvényértéke (y=f(u(x))

o Fliggvények rétegekre bontasa (belsd és kilsé fuggvények).
o Példak: y=sin(x?), y=sin3(3x).

o Aktivitas: Adott 0sszetett figgvényeknél (pl. y=IgV((2x+1)/sinx)) bontsak fel
a bels6 és klilsé fiuggvényekre.

IV. Elemi fiiggvénytipusok (10 perc)
* 1. Osztalyozas (3 perc):

o Algebrai (racionalis egész, racionalis tort, algebrai irracionalis) és
transzcendens fliggvények.

« 2. Attekintés példakkal (7 perc):

o Raciondlis egész (polinomok: linearis, masodfoku).

[e]

Racionalis tortfiggvények (pl. y=a/x).

[e]

Algebrai irracionalis fliggvények (gyokos kifejezések).

o Exponencialis és logaritmusfiiggvények.

o Trigonometrikus és inverz trigonometrikus figgvények.
o Hiperbolikus és areafliggvények.

o Aktivitas: Mutatunk néhany formulat, és kérjik a hallgatékat, hogy soroljak
be 6ket a megfelel kategoriakba.

Digitalne naprave, ki se uporabljajo za ustvarjanje lastne vsebine
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Nacrt vrednotenja



 Formalis értékelés az dra alatt: Aktiv részvétel, kérdésekre adott valaszok,
csoportmunka ellendrzése.

* Rovid egyéni feladat: Az éra végén egy-két gyors kérdés az alapvetd
fogalmakra vagy egy egyszerl értelmezési tartomany meghatarozasara.

 Hazi feladat (nem szamszeriusitett):

o Onéll6 feladatmegoldds: Barczy Barnabés konyvébdl (1. fejezet) javasolt
feladatok az értelmezési tartomany, értékkészlet, inverz fliggvények és
fuggvénytulajdonsagok témakorében (pl.).

o Eredmények O0sszevetése a konyvben talalhatdé megoldasokkal
Diferenciacija

* Szemléltetés: Mindig hasznaljunk vizudlis segédleteket (grafikonokat, abrakat)
a fogalmak magyarazatahoz, hogy segitsiik a kiilonb6z6 tanuldsi stilusu
hallgatdkat.

» Példak differencialasa: Kezdetben egyszerd, egyértelmi példakat mutassunk
be, majd fokozatosan térjink at a komplexebb, tobb szempontot is igényl6
feladatokra (pl. 6sszetett figgvények értelmezési tartomdanyai).

» Ismétlés: Késziljink fel arra, hogy a kdzépiskolai anyagot esetleg
részletesebben at kell ismételni, mivel a hallgaték elézetes tudasa eltérd lehet.

» Kérdések 0sztonzése: Tamogassuk a kérdések feltevését, batoritsuk a
hallgatékat a bizonytalansagok tisztdzasara.

* Peer learning: Oszténdzzik a csoportmunkat, ahol a hallgatdk segithetik
egymast a feladatmegoldasban és a fogalmak megértésében.

Domaca naloga, projektna naloga

 Ertelmezési tartomany és értékkészlet meghatarozasa:
oy = 6x3%-3x+2
oy =Ig(3+2x)
oy = sinx

oy = lg(sinx)



oy = Arcsin(2-x)
oy =V(x-6)(x+5)

* Inverz fliiggvény meghatarozasa:

oy =5Vx
°y = x/(x-5)
oy = shx

« Osszetett fiiggvény helyettesitési értékének kiszamitasa:
o y = sin3(3x), hatdrozzuk meg az xo = n/6-hoz tartozo figgvényértéket.
* Fuggvénytulajdonsagok azonositasa (grafikon vagy formula alapjan):

o Adott figgvények (pl. y=x2, y=x3, y=sinx, y=|x|) esetén allapitsak meg, hogy
paros, paratlan, periodikus, korlatos-e, valamint a monotonitdsi intervallumokat.

* Fuggvénytipusok osztalyozasa:

o Adott figgvényformulak (pl. y=3x4-2x+1, y=(x?+1)/(x-3), y=e€*, y=arcsinx)
esetén soroljak be azokat a megfelel§ elemi fliggvénytipusokba.

Predmet(-i) javnega izobrazevanja
matematika



